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CLASA A VIII-A

Subiectul 1. Un tetraedru are lungimile laturilor exprimate prin numere
naturale astfel incat produsul lungimilor oricaror doua muchii opuse este egal
cu 6. Aratati ca tetraedrul este o piramida triunghiulara regulata in care
muchiile laterale formeaza cu planul bazei unghiuri cu masura mai mare sau
egala cu 30°.

Subiectul 2. a) Numim succesiune admisibild o Ingiruire de patru cifre
pare in care nicio cifra nu apare de trei sau patru ori. Determinati numarul
de succesiuni admisibile.

b) Pentru fiecare numar natural n, n > 2, notam cu d,, numarul de
posibilitati de a completa cu cifre pare un tablou de n linii si 4 coloane,
respectand conditiile urmatoare:

i) oricare linie este o succesiune admisibila;

ii) succesiunea admisibila 2,0,0,8 ocupa o singura linie a tabloului.
dn+1

Determinati valorile lui n pentru care numarul este intreg.

Subiectul 3. Fie a,b € [0, 1]. Demonstrati inegalitatea:
1 < a+b a_b'

l+a+b— 2 +3

Subiectul 4. Se da cubul ABCDA'B'C'D’. Pe muchiile (A’D’), (A'B’) si
(A’A) se considera punctele M, Ny girespectiv Py, iar pe muchiile (C'B), (C'D)
i (C'C") se considera punctele My, Ny si respectiv Py. Notam cu d; distanta
dintre dreptele M7 Ny si MsN», cu dy distanta dintre dreptele N1 Py si NoPs,
iar cu ds distanta dintre dreptele Py M si P,M,. Presupunem ca distantele
dq,dy i d3 sunt diferite doua cate doua. Aratati ca dreptele My My, N1 N, si
P, P, sunt concurente.

Timp de lucru: 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii.



